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Teorema de Thales
 TEOREMA DE THALES. Se uma reta, paralela a um dos lados deum triangulo, corta os outros dois lados, entao ela os divide namesma razao.
 Vale a recıproca do teorema de Thales? Se uma reta corta dois ladosde um triangulo dividindo-os na mesma razao, esta reta e paralela aolado que nao intersecta? Sim...
 Seja ABC um triangulo e r uma reta intersectando os lado AC e AB
 nos pontos C ′ e B ′, respectivamente. SeAB ′
 B ′B=
 AC ′
 C ′Centao r e
 paralela a reta determinada por B e C .
 Monica Merkle - IM/UFRJ 2 / 7
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Aplicacoes: duas construcoes
 Dividir, com regua e compasso, um segmento de reta em um numerointeiro de partes iguais.
 DEF. Dizemos que um numero real positivo x e a quartaproporcional dos numeros reais positivos a, b e c quando satisfaza
 b=
 c
 x.
 Dados tres segmentos de comprimentos a, b e c , construir, com reguae compasso um segmento com comprimento igual a quartaproporcional de a, b e c .
 Monica Merkle - IM/UFRJ 3 / 7
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Teorema da bissetriz
 TEOREMA DA BISSETRIZ. Seja ABC um triangulo com AB = c ,AC = b e BC = a e b 6= c . Sejam P o pe da bissetriz interna e Q ope da bissetriz externa relativas ao lado BC . Entao:PB
 PC=
 QB
 QC=
 AB
 AC=
 c
 b, BP =
 ac
 b + c, PC =
 ab
 b + c, BQ =
 ac
 |b − c |
 e QC =ab
 |b − c |.
 Porque no teorema da bissetriz b 6= c?
 Quais as possibilidades de identidades?
 Monica Merkle - IM/UFRJ 4 / 7
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Semelhanca de triangulos
 DEF. Dois triangulos ABC e A′B ′C ′ sao semelhantes quando existeuma correspondencia de seus vertices A com A′, B com B ′ e C com
 C ′ tal que A = A′, B = B ′, C = C ′ eAB
 A′B ′=
 AC
 A′C ′=
 BC
 B ′C ′.
 Caso AA de semelhanca. Dados dois triangulos ABC e A′B ′C ′, seA = A′ e B = B ′ entao ABC ∼ A′B ′C ′.
 Caso LAL de semelhanca. Dados dois triangulos ABC e A′B ′C ′, se
 A = A′ eAB
 A′B ′=
 AC
 A′C ′entao ABC ∼ A′B ′C ′.
 Caso LLL de semelhanca. Dados dois triangulos ABC e A′B ′C ′, se eAB
 A′B ′=
 AC
 A′C ′=
 BC
 B ′C ′entao ABC ∼ A′B ′C ′.
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Relacoes metricas em triangulos retangulos
 Considere um triangulo ABC , retangulo em A, com catetos AB = c ,AC = b e hipotenusa BC = a. Seja H o pe da altura relativa ahipotenusa. Sejam CH = m, BH = n e AH = h. Valem as relacoes:ah = bc,am = b2,an = c2,mn = h2 eTEOREMA DE PITAGORAS. a2 = b2 + c2.
 As diagonais de um quadrado de lado a medem a√
 2.
 As alturas de um triangulo equilatero de lado a medem a√
 3/2.
 Construir com regua e compasso, a partir de dois segmentos decomprimentos s e p, s > 2p, segmentos com comprimentos iguais asraızes da euqacao x2 − sx + p2.
 Se um triangulo tem lados AB = c , AC = b e BC = a e a2 = b2 + c2
 entao ABC e retangulo em A.
 Monica Merkle - IM/UFRJ 6 / 7
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Exercıcios
 Mostre que as bissetrizes interna e externa relativas a um mesmovertice sao perpendiculares.
 Sejam ABC um triangulo e P e Q pontos sobre a reta determinadapor B e C , com P ∈ BC e Q fora de BC . Mostre que se PAQ = 90◦
 eBP
 PC=
 BQ
 QCentao AP e a bissetriz interna e AQ e a bissetriz
 externa de ∠BAC .
 Um triangulo ABC tem perımetro 9, o lado BC medindo 3 e adistancia entre os pes das bissetrizes interna e externa partindo de Amedindo 4. Quanto medem os lados AC e AB?
 Um triangulo ABC e isosceles de base BC . Considere os pontosE ∈ AB e D ∈ AC . Mostre que DE e paralelo a BC se e so seECB = CBD.
 Monica Merkle - IM/UFRJ 7 / 7
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